VARIANTA A

CONCURSUL DE MATEMATICA ETC™+ PROBA 2
ENUNTURI SI PUNCTAJE

1.(13p) Fie f: [0, oo)—) [O, oo) o functie continud cu proprietatea ca f ( f (x))z x? pentru
1
orice x din [0, oo). Atunci valoarea integralei j(2x+ 1) f(x)dx este:

0
a) 1; b) %; c¢) Depinde de functia f'; d) %; e) 2.
< e o .. T 2r; X .
2.(13p) Daca F este o primitiva a functiei f :{—,—} —> R, f(x)=——, atunci
33 sin x
diferenta F' [2?”] -F (%) are valoarea:
T T T
a) w; b); —In3 ¢) —In3; d) —; e) In3.
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3. (13p) Determinati cea mai mare constanta reald ¢ pentru care inegalitatea I f(x)dx=>c
0

este adevaratd pentru orice functie continud f:R—>R cu proprietatea ca
3+ f(x)=x, VxeR.
1 3 5
a)2; b) —; c) —; d) —; e) 1.
) ) 1 ) 2 ) 2 )

4.(13p) Fie f:R— R o functie cu proprietatea f(f(x))=x+l, VxeR si f(O):%.

Pentru x,y € R notam x*y = f(f(x) +f(y)- l). Se cunoaste ca (R,*) este grup abelian
izomorf cu (R,+). Atunci pentru m,n € Z elementul m*n are valoarea:

a) mn; b) m+n+1; c)m+n+%; d)m+n+%; e) m+n .

5.(12p) Fie AeM,(C). Pentru neN notim x, :det(A” +12). Dacd x| =xp =1,
atunci:
a) xne{1,2}; b) xne{1,4}; c) x,=1; d) xne{l,—l}; e) xne{O,l}.

6. (12p) Pe R se defineste legea de compozitie xoy=(x—1)(y—1)+1 pentru x si y

reale. Aflati n real astfel ca (=2011)0(=2010)0---0(2011)=2" ~15
a)2; b) 8; c)4; d) 16; e) 32.

7.(12p) Fie neN’ si (G,o) un grup finit cu n elemente cu proprietatea ca functia

:G>G, f(x)= x? este automorfism. Atunci cardinalul multimii G este:

n(n+1)

—

8.(12p) Fie ke N si f:R— R definitd prin f(x) = e_k’c2 .Daca xj, € (O, 1) este un
punct de inflexiune al lui £, atunci :

2) f() =11 b) fG)> 15 ) fo) <t d) £ e(01); e f(m)e(l,ij.
e e e \/Z
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a) 0 b) 2n; ¢) 2n+1; d) n?; e)



